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Biographie und Werk

Biographie

¢ vgl. Kleiner Pauly

e jlinger als Plat. und dessen direkte Schiiler, dlter als Archimedes

* Ausbildung (philosophisch und mathematisch) in Athen

e Wirken und Lehre in Alexandria

Werk

Uberliefert sind folgende Werke:
* Elemente (13 Biicher)
1 — 4: ebene Trigonometrie
5 — 6: Proportionen
7 — 10: Arithmetik
11 — 13: 3-dim. Raum, platonische Korper (Ziel des Werkes)

e Data (planimetrische Probleme)
e Phaenomena (Sphérik)
e Optica (Perspektive)

* Sectio canonis (math. Musiktheorie)

Proklos, Eucl. EL. p. 68, 6 — p. 69, 7 Friedlein

0V moAv 8¢ tovTV WatnTtdv oV [Aatovog vemtepog £otty Eviheldng
0 10, 6TOLYElD LVOyoYOV Kol ToAAG, pev v Budo&ov cuvtaog, moAlo
d¢ 1@V Oo1TNTOL TEAEMOOUEVOC, ETL OF TG HOAOKOTEPOV OELKVOUEVOL
101g Eunpociev elg avedéyktovg anodeilelg avayoymv. [éyove 8& ovTOC
e 9 \ b \ ~ ’ ’ \ \ e k) ’ 9 \ \
0 avnp ent 1oV Tpwtov [TtoAepotiov: kot yop 0 Apyundng emtolmv kot
T TPOTE Uvnuovevel 100 EvkAetdov, kol pévtol kol gocty ott Tltole-
Hoiog Npetd mote aOTOV, €1 TiC £6TLY TEPL YEMUETPLOY 080G GLVIOUMTEPO!
¢ oToLEIcENS O 88 dmexpivoto, un elvot PoctAikny dTpomov €mi
veouetplov. Newtepog uev odv ot tdv nept [Aatwvo, tpesfotepog 8¢
‘Epatocsiévoug kot Apyiundovg. Ovtot yop cvyypovol aAANAOLG, (g Tov

> ’ AY ~ 7 \ ’ b \ ~
onowv Epatocidévng. Kol i mpootpécer 8¢ IMAotovikog €6tt kol Th
P1A0coPly TaOTN olkelog, 0¥ev Om kol THG GUURAONG GTOUXELMCEMG
1€A0¢ TPOESTNONTO TNV TAV KoAovuévay ITAoTovik®dy oynudToV
cvotooty. TToAlo pev ovv kol oA ToD avdpOg ToVTOL UoINMUETLKO

cvyypoupoto Yovpaotic axpifelog kol emtotnuovikic Yemplog nesta.
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Towodto Yop KoL TO OTTIKOL KO TOL KOTOTTPLKGL, TOLODTON OE Kol 0l KOLTOL
LOVGIKTV GTOLXELDGELS, £T1 O 10 Tepl Sroupécemv BiAlov. AlopepdvTag
8' & T1g aOTOV Gryaicdein Kot TNV YEOUETPLKNV GToLYelmoty ThHC TaEemg
gveko, kol thg exhoyfic TdV TPOg TO GTOLYETD. TENOIUEVOY VeOPNUATMV

1€ Kol TpoPANuUOT®Y.

Vorbemerkungen

* Aufbau: Definitionen, Postulate, Axiome, Problemata, Theoremata, Porismata
(Folgerungen), Lemmata (Hilfssétze)

* sehr starke geometrische Orientierung

fehlende Algebra (von den Arabern erfunden)
Exaktheit des Aufbaus

e Terminologie

Auswahl der Texte

Ich habe mich fiir die folgenden Texte entschieden (die mit (*) versehen Themen sind relativ
kompliziert):

e Definition, Postulate und Axiome des 1. Buches (ebene Geometrie)
* Beweisschema

* Satz von Pythagoras

* Fehlende Algebra illustriert an Theorema II, €'

* Flachengleiches Quadrat zu vorgegebenem Viereck
* Konstruktion des regelmissigen 5-Eckes (*)
 Konstruktion des regelmissigen 15-Eckes (*)

* Definitionen des 7. Buches (Arithmetik)

e Buklidischer Algorithmus

* Definitionen des 11. Buches (rdumliche Geometrie)
e Volumen von Pyramide und Kegel (*)

Es konnen auch andere Satze gewidhlt bzw. die ausgewdhlten Texte gekiirzt werden.

Begriindung der Euklidlektiire

* axiomatischer Aufbau der Mathematik

* exakte Wissenschaft (teilweise bis heute giiltig!)
» Wirkung bis ins Mittelalter und die Neuzeit

* Terminologie auch ins Deutsche iibernommen

* | ektiire bekannter Sitze im Original

* logische Struktur der griechischen Sprache (va. Konnektoren)
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Geometrie (1. Buch)

Definitionen

OPOI

INUETOV €6TLV, O [éEPOC OVIEY.

TCpopun 8¢ pfixog omAotéc.

Cpoupfg 8¢ mépata onuelo.

Evdelo ypapun €otiy, nrig €€ 1oov 10ig £¢' €avthc onuelolg
KELTOL.

Emigdvetlo 8¢ éotiy, 0 ufikog kol mAGTOg LOVOV EXEL.
Emiavelog 8¢ mEpaTa, YPOLULOL.

Erinedoc émpoveld éotiv, Ntic €€ 1oov tailg £¢' eavthig
evdelong kelton.

Eninedoc 6¢ yovio €otiv N &v emned® OV0 ypouudv
anTouévov dAMA®v kol un €' evdelog Kelwévev mpog
aAANA0C TAV YPOUUAY KALG1G,

Orov 8¢ ot mepiéyovoon ™y yoviay ypopual evdelon Aoy,
0 DVYPOUUOG KOAETTON T} YOVICL.

Ortav 8¢ evdelo en' evdelav otadeloo tog £peEfg yoviog
loog aAMAotg motfj, 0pOn exotépo TV 16wV YOVidY £07T1,
kol M gpeomkvio evdelon kadetog koAeito, €9 MV
EQEGTNKEV.

AuPAeio yovio éotiv N uetlmwv opIc.

Oela 8¢ M eldocmv opUic.

‘Opog €otiv, 0 TIVOG £0TL MEPOLG.

Tyfuo £6T1 TO VIO TVOG 1] TIVOV OPmV TEPLEXOUEVOV.

KVkAog €611 oyfio. Eninedov LTO UGG YPOUUTC TEPLEYOUEVOV
N KOAEITo TEPLOEPELD, TPOG TV QLY EVOG GMUEIOL TAV EVTOC
100 GYNUOTOG KEWEVMV TOOOL Ol TPOOTINTOVGOL evdelot
TPOC TNV 10D KVKAOL TepLeépelay 160 GAANALG E1GTY.
Kévtpov 8¢ 100 kOKAOL TO oMelov KOAELTOL.

Arapetpog S T00 kUKAoL £6Tlv evdelo TIg S TOD KEVTIPOL
NYUEVT KO TEPATOVUEVT €9' EKATEPOL TO. HEPT LTO THG TODV

KOKAOV TEPIPEPELOLG, TTLG KOl S0l TEUVEL TOV KUKAOV.
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KO,

KY'.

Hupucoxhov 8¢ €01t 10 mepieyOuevov oyfuo. LIO TE THC
Sropétpov Kol thig amoloufovougvng v avThc TEpLEEpeLog.
Kévtpov 8¢ 100 NikvkAlov T 00010, 0 Kol ToD KOKAOL E0TLV.
Tynuoto, eVVVYPOUUC €0TL TO VIO eLUEIDV TEPLE(OUEVTL,
TPIMAELPO, UEV TG VWO TPLAV, TETPATAELPO OE TO VIO
TE660P0V, TOATAEVPa. 88 TO VIO TALOVOV 1) TECCAPMV
evVeldv mEPLEYOUEVOL.

Tov 8¢ TPITAELPOV GYNUOTMV 1GOTAELPOV UEV TPIYOVOV EGTL
10 TOC TPELG 100 €0V TAELPAC, 1600KeAEC e 1O TOC VO
Hovog 1o0i¢ €50V TAELPAC, GKAANVOV 8E TO TOC TPEIC AVIGOVE
£xov TAeLPAG.

"Et 8g 1@V TpmALOpOV SYMUATOV 0pTFOYMVIOV HEV TPLYOVOV
gotl 10 €gov opOMV yoviav, auPrluyoviov d& 10 Exov
apPrelov yoviov, o&vyoviov 8¢ 10 tog Tpelg 0elag £xov
Yoviog.

Todv 8¢ 1eTponmAedpOV GYMUATOV TETPAYOVOV UEV EGTLV, O
ioomhevpdv 1€ €ott kol OpYoydviov, etepounkec Of, O
opYoydviov pév, ovk i1comievpov 8¢, poufoc 8¢, ©
1o0mAevpov pév, ovk optoymviov d¢, pouPoerdec ¢ 10 TOC
GmEVOVTIOV TAEVLPAC Te Kol yoviag 160g GAAAaLC £xov, O
0VTE 16OTAEVPOV €6TIV 0VTE OpTOYOVIOV: TO. OE TOPOL TADTOL
tetpoanievpo Tponelio kodelioVwm.

Hopalinlot eloy evdeion, altiveg &v 1@ aVTQ ERmESm
ovoot kKol ekPoAldpevar elg Gmetpov €' EkGTepO. TO UéPM M

undétepo. cvunintovsty aAANALC.

Postulate

o.

AITHMATA
Hitnodow ano movtog onuetov eni mov onuelov evdelov
YPOLUUTV CLYOLYETY.
Kol menepocugévny evdelov koto 10 cuvexeg en' evidelog
exPalelv.
Kol mowvtl kevipe kol dtoastnuott kokAov ypagesdol.

Kol méioag tog opdag yoviog ioog GAAAoLG etvat.
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e. Kol €av eig 8o evdelag evdelo euminTovo TOG EVTOC KOl
Enl TO. QUTO UEPN Yyoviag Vo Opddv €laccovag mot,
exBoAlopévag tog d0o evdelog En' AMEIPOV CLUTITTELY, £¢' O
LEPT E1GLY 0ol TAV VO 0pTDY EAOGCOVEC.

Axiome

KOINAI ENNOIAI
To 1 aVTe 160 Kol GAAAO1G €0TLV TG0
] \ N\ kL4 kL4 ~ \ 4 k24
B'. Kou eav 10016 160 tpoctedi), T0 OA0L 160
Koi €0v and oov 160 aooipedfi, 10 KUTOUAEMOUEVE EGTLY
oo

8' K AN 9 ’ b4 ﬁr\ \ C/}\’ b \ 4
. 1 EQV AVIOO1G 1O TPOOTEUT], TOL OACL EOTLV OVICW.

¢. Kol 1o 100 ad10d dinddoio ioo dAANAOLG €0TiV.
¢. Kol 1o 100 avtod nuion ioo GAAA0IC E6TIY.

' Koi 1o épopuolovia €n' aAANAo 160, GAANAOLG €6TLY.
n. Kol 10 6Aov 100 pépoug ueilov eotiv.

Y. Kol 0o evdelon xmpilov o0 TepLEOVGLY.

Beweisschema
poPfAnuo o'

Enl tfi¢ dodelong evdelog nemepacuévng Tplyovoy 160TAELPOV
cvotnoacdol.

"Eoto n dodeloa evdelo nenepoouevn n AB.

A€l 3 €l tfic AB evdelog Tpiymvov 166mAevpov cusThsocal.

Kevipe pev 1o A draomuatt 8¢ 10 AB xoxlog yeypaedm 0 BTA,
Kol oMY KEvTpo pev T B Sraotnuott 8e to BA xVkAog yeypaedo
0 ATE, kol amo 100 I' onpeilov, kod' ov tépvovsty aAAqAovg ot
koKAot, enl o A, B onueio enelevydocov evdeion o1 TA, T'B.

Kol €nel 10 A onuelov kévipov €61l 100 IAB kOKAov, 1om €6Tlv 1
AT 17} AB* oy, eret 10 B onueiov kévtpov €611 100 TAE xvKkhov,
ion €otiv 1 BT 1ff BA. EdelyUn 8¢ xoi n TA iy AB Ton® exotépo,
apo tdv TA, TB 11j AB £otiv 1om. Ta 8¢ 10 0T 150, kol aAANAotg
¢otiv oo’ kot M TA apa tff TB €otiv Tom: ot tpelg apo ot TA, AB,

BI" icout GAAHAaiLG eloty.
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ToonAevpov apo €6t 10 ABI tplymvov, Kol GUVESTOTOL L THG
dodelong evdelag nenepocuévng thg AB.
Enl 1 OSodelong oapo  evdelog MEMEPOCUEVNC  TPLY®OVOV

1GOTAELPOV GUVEGTATOL OTEP £D€L MOHGOIL.

poPfAnua B'.

[Ipog t@ dodévti onuelp tfj dodeion evdelg ionv evvdelov
Yeoda.

"Eoto 10 nev dodev onuelov 10 A, n 8¢ dodeloo evdela n BI™

del dn mpog 1o A onuetw 11 dodelon evdeiq tfi BT ionv evdelav
Yeoda.

‘Enelevydo yop ono 100 A onuetov £nl 10 B onuelov evdela n
AB, kol cuveoTatom £n' oThg Tplymvov 1oomhevpov 10 AAB, Kol
exPefAnodwoayv én' evdelag tolg AA, AB evdelon o AE, BZ, xoi
KEVTP® pev T B drootnuatt 8¢ 1o BT xoxlog yeypaodw 6 THO,
Kol TAAV KEVTIpo T A kol Sreotnuott 1o AH kdxlog yeypaedo 0
HKA.

Enel oOv 10 B onuelov kévipov éott 100 THO kdxdov, {on €otiv
n BT 1§ BH. TIGAwv, €rel 10 A onuelov kévipov €oti 100 KAH
KOKAov, Ton €otlv 7| AA 1fi AH, dv 1| AA 1§} AB Ton éotiv. Aot
apo 1 AA Aowrf tff BH €otiv 1om. ‘Edeiydn 8¢ xai 1 BT 1y BH ion’
exatépa 0po TV AA, BT 1R BH €otiv 1om. Ta 8¢ 1@ ovte 10 kol
aAMAo1g €0ty 1o ko m AA dpo tfi BT €otiv 1om.

[pog dpor T SovévTt onuetm @ A 1fj dodelon evdeiq T BI 1on

evdela kelton  AA- Onep €det motficat.

TpoPAnuo: v

Avo dodeicdv evdeldv avicov ano Thg petlovog T elaccovt
tonv vdelay apelely.

"Ectocav ol Sodeical Svo evdelon dvicot ot AB, T, dv peilav
£€6tm N AB-

del 8 amo thig uetlovog tfig AB tfi éAdiccovt 1 T ionv evdelav
OLPEAELV.

Kelodo npog t@ A onuelo 1 T eddelg ton N AA* Kol KEVTP® MEV
10 A Srootnuott 68 T AA kOxlog yeypaodw 0 AEZ.

Kol €nel 10 A onpelov kévipov €61l 100 AEZ kOKkAov, 1om €61V 1
AE 1§ AA* 6AAG xod T tff AA oty 1om. ekotépa dpo tdv AE, T

T AA gty Ton® wote xkoi N AE tf T’ oty Tom.

Euklid, Elemente (Texte)



AVo apo. dodelcdv evdeldv avicov v AB, T amo thic petlovog

¢ AB 1fj éAdscovt 1fi T Ton aenpntot | AE- onep £det morficou.

Oewpnua 8.

Eav 800 tplyova tog 800 Thevpag [toic] duot nhevpaig iog £xn
EKOLTEPOLY EKOLTEPQL KOL TNV Yoviaw Tf) Yovig Tomy &m v bro Tdv
lowv evdeldv mepeyopévny, kol v Pacwv tff Pacet ionv e€et, kol
10 TPLYWVOV T TPLYOVE 160V £6TOL, KoL 01 Aoumod yoviet Tolg
Aowmolc yoviolg 1601 £60VTOL EKOTEPE EKOTEPQ, V' O O 1001
TAELPOL VITOTEIVOVOLV.

"Eotw dvo tplynva t0. ABT, AEZ 1o dvo nhevpog tog AB, AT
10¢ duot Thevpalg toig AE, AZ To0g £(0VTo. EKOTEPOV EKOTEPQ TNV
uev AB 1 AE v 8¢ AT 1§y AZ ol yoviav v no BAT yovig T
w0 EAZ Tonv.

Aéyw, 61t xoi Baoig 1 BT Bacer tfi EZ ion €otiv, kol 10 ABD
tptyovov 1@ AEZ tpryove Toov €otot, kol ol Aoumol yoviet Tolg
Aowmolc yoviong 1601 £60VTOL EKOTEPE EKOTEPQ, V' O O 1001
mAevpal LroTEVoVoLY, T pev o ABT tfj vro AEZ, i 8¢ vrno AT'B
T Omd AZE.

‘Egoppolopévou yap 100 ABT tprydvov ent 10 AEZ tpiyovov xoi
Tidepévou 10D pev A onuetov £nl 10 A onueiov Thg 8¢ AB evdelag
ént v AE, épapudoet kol 10 B onuelov ént 10 E S0 10 Tonv eivon
mv AB 1fj AE- €papuocdong 8n tfig AB €nt v AE gpapuocet kol
N AT edelo éni Ty AZ 810 10 1onv eivor Ty Vro BAT yoviav tf
vro EAZ: wote kot 10 I onuelov €nt 10 Z onuelov €papuocet dio 10
lonv ndAv elvor v AT 1ff AZ. AAAG unv kol 10 B émi 10 E
gpnpuoxer wote Paoig n BI ént Baowv v EZ épopuooet. Ei yop
100 pev B emt 10 E gpapuocavtog 100 8¢ I ént 10 Z n BT Bacic ent
mv EZ ovx £papudcet, Vo evdelon ympiov mepré€ovotv: omep
¢otiv advvorov. Egapuocel dpo 1 Bl Bacic ént tv EZ xoi Ton
oVt €otor ®ote kol 0Aov 10 ABI tplymvov €mi 0Aov 10 AEZ
TPLY®VOV £QapUOGEL KOl 16OV 00T £6TOM, Kol 0l Aotmol yoviot &nt
T0C AOITOC YOVIOG EPOPUOGOVCT KoL 1601 aTOAG EGOVTOL, T UEV
o ABT 1§} b0 AEZ 1 8¢ vro ATB 1fj vro AZE.

‘Bav dipor §00 tpiymvo To.¢ d0o mAevpig [todc] SVo mhevpoic icog
€M EKOTEPOY EKOTEPQ KO TNV YOVIOV TR Ywvig Tomy &m v LRo
TV 1o0v evdeldv meplexonévny, kol Ty Bactv 1 Pacet ionv £&et,

Kol TO TPLYMVOV T® TPLYMVE® 160V £6TOL, Kol ol ool yoviot Todg
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Aowmolc yoviong 160t £60VTOoL EKOTEPO. EKOTEPQ, VO OG 01 150

TAEVPOL VOTEIVOVGLY® Omep £0et Sel&ou.

Satz von Pythagoras
Proklos p. 426, 6 — 9 Friedlein:

Tov pev 16Topelv 10 apyoio PovAopévmv akovovtog T0 Jempnuo
10070 £1¢ [Mudayopoy avoaneunoviov €otiv gupelv kol Bovdvtely

AeyOvVT@V 0OTOV €Ml Tf} eLPECEL.

Oempnuo ug'.

Bv 101g 0pYoymviolg TpLydvolg 10 amo thg v opinv yoviow
VIOTEVOVONG TAEVLPOC TETPAYOVOV 16OV €GTL TOIC OmO T@V TNV
OpINV YOViow TEPLEYOVGAY TALVLPDY TETPOYDOVOILC.

"Ecto tplymvov opdoydviov 10 ABT opdnv €xov v vmo BAT
YOVIioV*

Aéym, 011 10 ano Thg BT tetpayovov 16ov €611 T0i¢ Omo tdv BA,
AT 1TeTpory®mvorg.

Avayeypoedon yop ono pev thic Bl tetpayovov 10 BAET, ano d¢
tov BA, AT 1o HB, O, xol 61 100 A onotépa tdv BA, TE
ropdAIAog Nydw N AA- kol énelevydwoay or AA, ZI'. Kol émel
opOn €otiv exotépa TV o BAT, BAH yovidv, mpog M tivi
gudeta T BA kol 1@ mpog ovthi onuelo 10 A dvo evdelon ol AT,
AH pn €nl to a0to uépn kelpevor tog £gebiic yoviog Svoily opdaic
loog mowodoty: en' evdetog apa éotiv 1 TA T AH. Awd 100 ocvTor Om
kol M BA 1ff A® gotwv én' evdetoc. Kol énel Ton €otiv 1| o ABD
yovio th Vo ZBA- 0pin yop exotépos kovn mpockeictm 1 VIO
ABTI™ 0An apo 1 vro ABA 6An tf vro ZBT éotwv tom. Ko el 1on
¢otiv M uev AB tfj BT, 8¢ ZB 1y BA, 800 8 a1 AB, BA dvo 1aig
ZB, BT oot elolv £koTépa eK0TEPQr Kol yovie 1 bro ABA yovig tf
o ZBT 1on' Baoig apo i AA Bacer 1f ZT [Eotiv] Tom, kol 10 ABA
tptymvov 1@ ZBI tpryove £otiv 1oov: kol [éoti] 100 uév ABA
Tp1ydvou dinhdciov 10 BA moporAnAdypoupov: Bactv te yop v
avtnVy £xovst v BA kol év tailc atalc elot mopaAnlolg Taic
BA, AA* 100 8¢ ZBT tpryovov dinhaciov 10 HB tetpaymvov: Bacty
Te YOp MOAWY TV oOTHY €xovct Ty ZB kol év tolc atolc elot
ropoArorg tailg ZB, HI. [Ta 8¢ tdv 1cwv SumAdocio 1oo

aAAnAotc €otiv'] Toov apo €oTi kol 10 BA mopaAAnAdypaupov 1@

Euklid, Elemente (Texte)
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HB rtetpoydve. Oupolwg Om emlevyvopévov v AE, BK
deyydnoeton kol 10 A mopoAAnAoypoupov icov t@ O
teTpayove: 0Aov apo. 10 BAET tetpdymvov dvol tolg HB, O
TeETPaydVOLg 160V €6Tiv. Kol €011 10 pev BAET tetpdryovov amo Thg
BT avoypagev, ta. 8¢ HB, OF ano tdv BA, AT. To apa amo thic BT
TAEVPOC TETPAYOVOV 160V €06TL TOIC OmO 1V BA, AT mhevpdv
TETPOYMVOLG.

Bv dpo. 101¢ 0pPoymviolg tprydvolg 10 anod thg v opdnv yovioy
VIOTEVOVONG TAEVLPOC TETPAYOVOV 16OV €6TL TOIC GNO TV TNV
opInV [yoviav] mepleyovo®dv TAELPAY TETPOYMVOLS: OmEep £Oel

detot.

Oempnpo un'.

Eqv Tp1ycdvov 10 amod widic 1dv TAevpdy TeTpdymvov icov 1) Toig
amo TV AOI@Y TOD TPLYOVOL OVO TAELPDV TETPUYOVOLG, T
TEPLEYOUEVT] YOVIOL VIO TOV AOT®V TOD TPLYOVOL OV0 TALLPHDV
opOn €oTuv.

Tpryovov yop 100 ABI 10 amo pidg tig BT nhevpdc tetporymvoy
160V €61 101¢ AnO TOV BA, AT mAevpdv TeETpOrydvoLC”

Aéyw, 0t1 0pOM €otiv 1 vro BAT yovio.

"Hy %o yop oo 100 A onuetov 1 AT evdeta npog opitag i AA ol
keloVw 1] BA Ton 1 AA, xod énelevydw 1 AL Enel ion €otiv | AA
™ AB, Toov €01l kol 10 ano tfig AA teTpdymvov T amo Thg AB
tetpayove. Kowov nposkeiotm 10 ano g AT tetpaymvov: To apo
ano tdv AA, Al tetpdyovo oo €61l Tolg OmO TtV BA, AT
TETPaYOVOLS. AANGL TO1C HEV amd TV AA, AT 1cov €otl 10 Gmo Thig
AT 0pOn yap éotv n oo AAT yovio: tolg 8¢ dmo tdv BA, AT Tcov
€071 10 ano BI™ vroketton y&p: 10 apa oo ThHe AT TeTpdrymvov 16ov
€otl T ano thg BT tetpayove: wote xal thevpa N AL tfj BT €otwv
lon® xod enel ion €otiv N AA 1fj AB, xowvn 8¢ 1 AT, 800 81 a1 AA,
AT 8V0 toig BA, AT Toou etoiv: xai Bacig n AT Bacer tff BT 1o
yovio apo 1 Vo AAT yovig 1§ vro BAT [€otiv] Tom. Opdn 8¢ 1
vro AAT 0pOM apar kol 1) Vo BAT.

"Edwv d.oa Tory®vou 10 Ao as TV TAEVQMV TETQAYWVOV {GOV
1) Tolg GIT0 TOV AOUWTdV TOD TELYMVOL d10 TAEVEGOV TETQAYMVOLS,
1 TEQLEXOUEVT] Yvia VO TV AOwtdV TOD TOLYDVOU OVO0
TAeVQ®OV 0001 éoTLv- dme €0eL OelEal.
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Geometrie (2. Buch)
Fehlende Algebra...
OPOI

B'  IMovtog 8¢ mopalAnioypdupov xoplov TV mepl v O1d-
HETPOV ODTOV TOPOAANAOYPEUU®Y €V OMO10VODY GV TOig

dvol TopATANPOUOGT YVOUOY KOAeIGT®.

Oewpnuo €.

‘Eav evdeio ypopun tundij eig oo kol avica, 10 VRO TV avicwmy
g OANG TUNUATOV TEPLEXOUEVOV OpTOYOVIOV UETO. TOD 0RO THG
ueto&y TV TOUAV TETPOYOVOL 160V €6TL T® OO THG NMULoElog
TETPAYOV Q.

Evdelo yap Tic N AB tetpiodo eig pév ioo kot 10 I, eig 8¢
aV1G0L KOTo TO A

Aéym, 0T1 10 VRO TV AA, AB mepreyopevov 0pYoymviov HETO TOV
ano thg IA tetporydvov 16ov €611 10 anod Thc I'B tetporyave.

Avayeypoedo yop omo thic I'B tetpayovov 10 TEZB, xoi
enelevydo M BE, kol S pev tod A omotepq tdv T'E, BZ
napoAdniog Hydo n AH, S 8¢ 100 © omotépy tdV AB, EZ
napaAniog oAy Nyxdo n KM, kol naAwv 1o 100 A onotépg tédv
T'A, BM mopaAiniog Nxdm n AK. Koi érel icov £€o6ti 10 I'O mopor-
TANpouo 10 OZ ToparAnpmuott, Kowvov tpockelctw 10 AM: olov
apa 10 I'M Ohe 10 AZ icov £otiv. AAMAG 10 TM 1 AA icov £6Tlv,
eénel xol M AT 17y TB €otwv 1o kol 10 AA Gpa 19 AZ o0V €6Tiv.
Kowov npockeictm 10 'O 6Aov dpo. 10 AG 1@ MNZ yvmpovt icov
goTiv. AAMG 10 A® 10 VRO @V AA, AB gotiv' Tom yap ) AO tfj AB-
kol 0 MNE Gpo yvopov 16og €611 1@ Lno AA, AB. Kowov
npookeictm 10 AH, 0 éotv 1oov 1@ om0 thg [A* 0 dpa MNZ yvao-
uov kol 10 AH ioo €01l 1@ vro TV AA, AB mepleyouéve
opYoyovie kol 1 ano the ['A tetpoyove. AAMAe 0 MNE yvouov
ko 70 AH 0Aov €oti 10 TEZB tetpayovov, 0 €6ty omo thig I'B: 10
apo. Vo TV AA, AB mepieyopevov 0poydviov HETO TOD OmO THG
T'A tetporydvov 16ov £6T1 1o anod Thc I'B tetporydvae.

‘Eav apo evdelo ypopun tundi elg 1oo kol dvica, 10 VIO Tdv
avicov THg OANG TUNUOT®V TEPLEXOUEVOV OpTOYOVIOV UETOL TOD
ano Thg petallL TOV TOUDV TETPOYOVOL 160V €0TL T OMO ThG

NUIoelog TeTpoymve onep £det delo.
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Zu beliebigem Viereck flichengleiches Quadrat

Als Vorbereitung fiir das entscheidende Problema 18' benutzt Euklid
folgenden Satz:

[poPfAnuo pe'.

T dodévtt evdvypapuu icov mtapaAAnAoypouuov custmoacdol
év f) dodeton yovig evVYpAUU.

"Eoto 10 pev dodev evdvuypoupov 10 ABTA, 1 8¢ dodelco yovio
evYuypoppog n B

de1 oM 1@ ABIA evduvypouum 1cov  mopoAAnAdypoppov
cvotnooacital ev 1§ dodelon yovig tfj E.

Eneledydow M AB, xol ocvveostdtw t@ ABA tpryove icov
napoAAnAdypopov 10 ZO év tff vno OKZ yovig, 1 éotiy ton T E-
kol mapafepincdo napa v HO evdeiov 1o ABI tprydve icov
napoAAnAdypopuuov 10 HM év 1 vno HOM yovig, 1 €6ty Ton TH
E. Kad érel n E yovio exotépe 1dv vrno OKZ, HOM éotv Tom, kol
N vno OKZ Gpa tf vno HOM gotiv 1om. Kown npookeicto 1 vro
KOH: a1 apo vro ZKO, KOH toig vmo KOH, HOM icou eiciv. AN
a1 vno ZKO, KOH dvsiv opdaic oot eloiv: kol ol vro KOH, HOM
apo dVo 0pdaig oo eloty. [pog 81 tivi evdeia tf HO kol 1o mpog
ot} onuelo 1@ O 3o evdelon ol KO, OM un érni 1o odTor pépn
ketpevor 10¢ £pe&fic Yoviog dvo opdaic icag motodoy: £n' evdelog
apa gotiv 1 KO tff OM: kol erel eig nopoAiniovg tog KM, ZH
evdela événeoev N OH, ot evoAlaE yovion ol vio MOH, OHZ icon
aAnioug eiotv. Kown npookeiotm 1 vro OHA: ol dpo vno MOH,
OHA taic vro OHZ, OHA Toou eioilv. AM' ol vro MOH, OHA dvo
opdaic oot elotv: kol a1 vmo OHZ, OHA dpo Vo opdaig ioon
elotv' én' evdelag opa €otiv N ZH 1 HA. Kot énei n ZK 1§} OH Ton
e Kol T paAANAOG £oTtv, Ao kol 1y OH T MA, kot 1 KZ Gpo: T
MA Ton te kol TopdAANAOg éotiv: kol €milevyviousty aTog
eodelon ol KM, ZA: xoi ot KM, ZA dpo oo te kol mopdAiniol
elov’ mopodinAdypoupov apo. éott 10 KZAM. Kol €nel {oov €oti
70 puev ABA tplymvov 1@ ZO nopoaAinloypauue, 10 8¢ ABT 1o HM,
olov apo 10 ABTA  evdVypoupov  oke 1t KZAM
TOPOAANAOYPAUUY EGTLY 1GOV.

T dpa dodévit evdvypapuum 1o ABTA Toov nopoAAnidypoppoy
ovvéotatal 10 KZAM év yovie 1fi vno ZKM, 0 €otv iom T

doveton 11j E* onep €der morfiocau.
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poPfAnuo 18"

To So¥évtt edIuypAUUD 160V TETPAYOVOV GueTNoacTal.

"Eoto 10 dodev evd0ypoupov 10 A

3el dn 10 A evIvypAuue 160V TETpAy@VOV cuoThoacdorl.

Toveotatm yop 1@ A edDVYpOUU® 160V TopoAANAOYpouIOV
dpdoydviov 10 BA i pév odv Tom éotiv 1) BE 1fi EA, yeyovog av ein
10 émtoyOév. TuvéoTtoton Yop T A eDBVYPOUULD TGOV TETPAY®VOV
10 BA" €1 8¢ oV, ulo tdv BE, EA petlov éotiv. "Ecto peilov 1 BE,
kol exPefAncdo ént 10 Z, xol ketodw tf EA ion 1 EZ, xoi
tetunodo N BZ dixa kot 10 H, ol xevipe o H, dreommuott 8¢
evi t1dv HB, HZ nuucoxhov yeypagdo 10 BOZ, kot exfefAncdm n
AE £m1 10 0, kol énelevydo n HO.

Emel ovv evdelo | BZ tétunton eig pev ioo xoto 10 H, eig 8¢
avico kato, 10 B, 10 opa vro tdv BE, EZ nepieyouevov opPoymviov
ueto, 100 omo thc EH tetpaymvov loov €oti 1@ ano thg HZ
tetpoyove. Ton d& n HZ tf) HO" 10 apa vro v BE, EZ peta tod
ano thc HE Toov €oti 10 ano thig HO. To 8¢ dmo thic HO Too éoti
10 ano 1oV OF, EH tetpayova: 10 apo vro tédv BE, EZ peto 100
ano HE Too €oti 101g amo tov OF, EH. Kowov aenpnodo 10 ano
tfi¢ HE tetpayovov: Aowmov apo. 10 vro tdv BE, EZ mepieyouevov
opoymviov 16ov €611 10 oo The EO tetporydve. AAAG 10 VRO TdV
BE, EZ 10 BA ¢otwv' ion yop 1 EZ 1§ EA* 10 apa BA mopadAAnAo-
YpoupoV 160V €6TL T ano thic OF tetpoyave. Toov 8¢ 10 BA 1@ A
gvduypauue. Kot 10 A dpo ed30ypopupov 1cov €Tl 10 oo thic EO
OV OLYPOLPTIGOUEV M TETPOLYDV .

To dpa dotévtt eOIVYPAUUD TM A 160V TETPAYOVOV GUVEGTOTOL

10 amo g EO avorypagnoopevov: onep £det motficat.
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Konstruktion der regelmissigen n-Ecke (4. Buch)
Regelmdissiges 5-Eck
pofAnuo 1.

Toookeleg Tplywvov cvotnoocUol £(OvV EKOTEPOY TV TPOG TH
Boocetl yovidv ditdlociovo thg Aowrtc.

Exxetodw 11¢ evdelo n AB, kol tetunodo xato 10 I onuelov,
®ote 10 VO 1@V AB, BT mepieyduevov dpdoydviov icov eivor 1o
ano thg TA tetpaydve’ kol kEvipom T@ A kol drouctiuott @ AB
kVkAog yeypaedw 0 BAE, xal évnpuocio eig tov BAE xixlov T
AT evdetq un petlovi ovon thig 100 BAE wvxhov Sropétpov ion
evdelon BA® kot énelevydoooyv ot AA, AT, kol tepryeypaodm mepl
10 ATA tpiymvov kOkAog 0 ATA.

Ko €nel 10 o tdv AB, BT 1oov £otl 1@ ano tic AT, Ton 8& | AT
0 BA, 10 dpo Uno 1@v AB, BT icov €01l 1 ano thig BA. Koi énei
K0KAov 100 ATA eiAnmtal Tt onuelov €ktog 10 B, kol dmod 100 B
npog tov AT'A xUkAov mpoonentokoct dvo evdelon ol BA, BA, kot
N HEV OOTAV TEUVEL, N O€ TpooTinTEL, Kol £6TL TO LO Tddv AB, B’
loov 1@ om0 tfic BA, 1 BA Gpo épdntetar 100 ATA k0kAov. Emel
o0V £pamntetot pev 1 BA, ano 8¢ thg kot 10 A €mophic Sifikton M
AT, 1 apa b0 BAT yovie Ton €61l 1§ &v 10 evaAla 100 kdxAov
Tttt yovig tf o AAT. Enel odv Ton éotiv 1) bnd BAT 1§ vmo
AAT, xowvn mpookeicPm 1 o TAA* 0An apa M vo BAA 1om éoti
dvoi toig vmo TAA, AAT. AAMAG 1oic vro TAA, AAT Ton éotiv 0
£x10g M V1o BI'A* kol 1 o BAA Gpar 1om €67l 1) bro BTA. AAAG 1
vro BAA 1fj b0 TBA €otv Tom, €nel kol nhevpa | AA tfj AB oty
lon 0ote kol M vro ABA 1R vro BIA €otiv Tom. At tpeig Gpa o
vro BAA, ABA, BI'A {ooit aAAAAaig eloty. Kol énel 1om €otiv 1 bIO
ABT yovio tf) o BTA, Ton o1l kol nAevpa 1 BA nlevpd tf AT,
AM ) BA 1R TA vroxerton ion xod n TA dpa tf TA oty Tom
®wote kol yovio N Vo TAA yovig 1§ vno AAT €otv 1om® ol apo
oo TAA, AAT 1fic vro AAT elot dinhociovg. Ton 8¢ n vro BrA
toig vro TAA, AAT kol 1 vro BTA apo thg vo TAA €ott SinAd.
“lon 8¢ 1 vro BTA exatépa v Lo BAA, ABA: kol exatépa dpo
1@V Vo BAA, ABA 1fic Um0 AAB €611 SunAR.

Toookeleg apo Tplymvov cuveéstotol T0 ABA €xov exotépoy TV
npog i AB Paocel yovidv dimhaciova thig Aowrfigr omep €det

O oolL.
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[poPAnua 1o,

Eig tov Ooldévio. kOKAOV Teviaymvov 160TAELPOV Te Kol
1GOYMVIOV EYYPONOLL.

"Ectw 0 dodelg kOkAog 0 ABIAE-

8¢l M eig¢ tov ABTAE xixAov mevidymvov 160mAevpdv Te Kol
1GOYMVIOV EYYPONOLL.

Exxelodw 1plyovov 1cockedec 10 ZHO SimAdaciovo  £xov
exotepay 1OV mpog 10l H, © yovidv thg mpog t@ Z, xol
eyyeypaodm eig tov ABTAE xVxkAov t@ ZHO tpryove 1soyoviov
tplyovov 10 ATA, dote 1) uév mpog 1@ Z yovig ionv elvot ty VRO
TAA, exatépay 8¢ 1dv Tpog 10ig H, © Tonv exatépa tdv Lo ATA,
TAA: kot exortépo, apo tdv Vo ATA, TAA tfic Vo TAA €6t SinAd.
Tetunodm &M exotépa t@v Vo ATA, TAA Siyo VO exaTépog TAV
T'E, AB evdeidv, kol enelevydwoayv ot AB, BT, [TA], AE, EA.

Enel ovv exatépa tdv Vo ATA, TAA yovidv dimhociov ¢0Tl The
vro TAA, kol tetpunuévon elot diya vro tdv TE, AB evdeidv, ot
névte apa yoviot ol Vo AAT, ATE, ETA, TAB, BAA icot aAAnAoig
eloiv. Al 8¢ Toon yovion £nl iowv meploepeldv PePnacty: ot névie
apo tepipépetot o AB, BT, TA, AE, EA Toou dAAnAoug eloty. Yno
8¢ 10 Toog meprpepeiog 160 eDYEIOL DTOTEIVOVGIV® 0Ll TEVTE OLpOL
evdelon o AB, BT, TA, AE, EA Toon dAANAoig €161v: 160TAgLpOV
apo €611 10 ABTAE meviayovov. Aéym 81, 0Tt kol i1coymviov. Emel
yop N AB meppépei i AE mepipepelqr €oTiv 1om, Koivm
npookeictw N BTA' 0An apo n ABTA meproépeia 0An tfj EATB
neproepeiq €01l 1om. Kol BéPnxev ent pev 1iic ABTA meproepetog
yovia 1 vro AEA, énl 8¢ tfi¢ EATB nepipepetag yovia 1 vno BAE:
kol 1 Uno BAE Gpa yovio tf vno AEA éotiv Tom. Awo tor or0to Om
kol ekaotn TV Vo ABT, BI'A, TAE yovidv ekatépg v vro BAE,
AEA ¢otiv Tom 1lcoyoviov dpo €oti 10 ABTAE mevidymvov.
‘Edetydn 8¢ kol 16onAevpov.

Eig apa 10V doUdEvior kKOKAOV MEVIAYOVOV 1GOTAELPOV TE KOl

1G0YMOV10V EYYEYPOTTOL OTEP E0EL TOIHGOL.
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Regelmydissiges 15-Eck

[pofAnua 1¢'.

Eig t0v d0UEvior KUKAOV MEVTEKONSEKAYMVOV 1GOTAELPOV TE Kol
1GOYMVIOV £YYPONOLL.

"Ectw 0 dodelg kOkAog 0 ABIA

8¢l 61 eig tov ABTA xixhov meviekaidexdyovov 160nAevpdv Te
KO 1GOYMVIOV EYYPOYOL.

Eyyeypagdo eig t1ov ABTA kOKAOV Tp1ydvov Uev 160TAEDPOV TOD
elg aVTOV EYYPaPOUEVOL TAEL PO M AT, TevTorymvov 8¢ 160TAevpov
N AB* olmv apo £€6tiv 0 ABTA x0KkAo¢ 160V TUNUATOY dekomévTe,
to00tmv M uev ABT meproépeto Tpitov odoo 100 kOKAOL £0Tot
névte, 1| 8¢ AB meproépeto TéunTov 0060 ToD KUKAOL £6TOL TPLOV”
Aowmn dpa n BT 1@V iowv dvo. Tetunodm n Bl diyo xota 10 E-
exkotépa opa TV BE, EI meproepei®v meviekondEkatov €6TL TOD
ABTA x0KxAov.

Bav apo émlev&avtec 1o BE, EI To0¢ 00TollG KOTO TO GUVEEC
evdelog evapuocopey eig 1ov ABTA[E] kikhov, €otal £1¢ aOTOV £Y-
YEYPOULEVOV TEVIEKALOEKAYOVOV 1GOTAELPOV TE KO 1GOYMVIOV

omep £0el ToGOL.
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Arithmetik (7. Buch)

Definitionen

OPOI

Movac €6ty kol iV EKGTOV TAY OVTOV eV AéyeToit.
Ap1dpog 8¢ 10 £x povadmv cuyketpevov TARYog.

Mépog €otiv aprdpog aprduod o0 Edaccwv 10 uetlovog, oTov
katapetpfy tov petlovo.

Mépn 8¢, 0taw un KotopeTpi.

[MoAlonAdciog 8¢ 0 peillov 100  €laccovog, Otaw
KOTOUETPRTOL LTTO TOD EAGIGGOVOG.

Aptiog aprduog €otiv 0 dyo dloipovUEevVoC.

[epiococ 8¢ 0 um Sropovpuevog diyo 1 0 povadt Stopépmv
aptiov aprdpod.

Aptiakig Ooptiog optdHog €0tV O VRO OpTiov  aptdHod
LLETPOVUEVOG KOUTO, OLPTLOV CLpLIOV.

Aptiakig O& TmePooOC £6TLV O VRO OpTiov  optdpod
LETPOVUEVOG KOTOL TEPLGGOV GLPLIUOV.

[leplocaxic OpTIOg €0TILV. O VWO  TWEPIGGOV  aptdpod
LLETPOVUEVOG KOUTO, OLPTLOV CLpLIOV.

[eprocaxig 8¢ meplocog aptIudg €6TIV O VRO TEPLGGOV
ap1I oD LETPOVUEVOC KOTOL TEPIGTOV OPLIUOV.

[Tp®tog aptIUOG E6TIV O LOVADL LOVT) LETPOVMUEVOG.

[Mpdtol mpog aAARAovg aptduol elowv ol povadt uovn
LETPOVLEVOL KOWVQ UETPO.

Tovietog aptduog €61V 0 aptIUE TIVL LETPOVUEVOC.
Tovietol 8e mpog aAinlovg aptduol elotv ol aptdum Tivi
LETPOVLEVOL KOWVQ UETPO.

Apudpoc aprduov moAhomAocialely Aéyeton, Otav, OGO
gloly &V aUT® Movadeg, Tocovtaklg ovviet 0 moAlo-
nAac10.{opevoc, Kol YEVNTOL TIG.

Orav 8¢ dvo apripol moAlonlocidcovteg 0AAANAOVG TOIDGT
Tva, 0 YEVOUEVOG Emimedog kodelton, mAgvpol e ovTOd ot

roAlondociacovteg alAnAovg aptduot.
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Otav 8¢ 1pelc aprduol moAlomlociacovteg aAANAoLC
TOLDGT TIVOL, O YEVOUEVOC GTEPEDG EGTLY, TAEVLPOL OE CrDTOV Ol
noAlondociacovteg alAnAovg aptduot.

1. Tetpdywvog aptdudg £6Tv O 16aKIG 160G T O VIO dVO YWV

aptIu@dv TePLEOUEVOC.

k.  KoOBog 8¢ 0 iodiKic 160¢ 16GKIC 1) O VO TPV 16wV aplIudy
TEPLEYOUEVOG,

| 9, \ 9 ’ ’ b e’ e ~ ~ ’ \ e

ka'. Aptduol avaioyov eloty, 0Toy O TPATOg T0D deVTEPOL KO O

TP1TOG TOD TETAPTOV 16GKIG ) TOAAUTAGGIOG | TO 0DTO UEPOG
1N T0 OTOL LEPT DGV
] e/ b ’ AY \ b ’ 9 e b ’
kB'. Oupotor emimedolr ko otepeol oprpol €10V 0Ol GvVOAOYOV
£XOVTEG TOLC TAEL PO,

Téherog aprIpdg €6TLV O TOTC EOVTOD HEPEGLY 1G0C MV.

Euklidischer Algorithmus

Oewpnuo. .

AVo aprdudv dodévimv un mpotev Tpog GAANAOVS TO HEYIGTOV
OOTAV KOOV LETPOV EVPELV.

"Ectocov o1 Sodéviec Svo dprdpol un mpdror mpog dAANAoLE ot
AB, TA.

Ael 81 1@V AB, TA 10 H€Y16TOV KOOV LETPOV ELPETV.

El pev oov 0 TA 10v AB petpel, petpel 8¢ kol €ovtov, 6 TA Gpa
tdv T'A, AB xowov pétpov €otiv. Kai govepdv, 0Tt kol HEYIGTOV"
ovdeig yop petlmv 100 I'A tov A petpnoet.

Et 8¢ ov petpel 0 TA 10ov AB, tdv AB, TA avdveaipovpévou aet
100 £AdGGovog ano 10 petlovog Aetpdmoetol T oprdudg, og
LETPNGEL TOV PO £0LTOV. Movog pev yop ov Aetpdnoetor el O
un, ésovton ot AB, TA mpdtot mpog 0AANAOVS OTEP OVY VIOKELTOLL.
Agrpdncetol Ti¢ dpo. aprdpude, 0¢ LETPNOEL TOV TPO £0VTOV. Kol 0
nev T'A tov BE petpdv Aewmmétm eovtod eéddocsova tov EA, 0 8¢ EA
10V AZ petpdv Aemétom eovtod ehaccova tov ZI, 0 8¢ I'Z tov AE
netpeito. Enel odv 0 I'Z 1ov AE petpel, 0 8¢ AE 10v AZ uetpel, kol
0 I'Z apo. Tov AZ petpnoel” Hetpel O Kol E0VTOV: Kol OAOV GLpoL TOV
T'A uetpnoet. O 8¢ T'A tov BE petpel” kot 0 I'Z apo. tov BE petpel:
netpel d¢ kol tov EA kol 0Aov apo tov BA puetpnoet petpel 8¢ kol
tov T'A* 6 TZ apa toug AB, TA petpel. 0 IT'Z apa tdv AB, TA kowvov
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HETPOV €06TLV. Aéym dM, 0T1 kol uéytotov. Et yop pn €otiv 0 I'Z tdv
AB, TA uéylotov xowov pétpov, uetpnoer Tig tovg AB, TA
aprdpovg aprdpog petllwv ov 100 I'Z. Metpetto, kol £otm 0 H. Kol
enel 0 H tov T'A petpel, 0 8¢ T'A tov BE uetpel, kot 0 H apo. tov BE
netpels petpel 8¢ kol olov tov BA' xoi Aowmov apo tov AE
netpnoet. O 8¢ AE tov AZ petpel’ kol 0 H apa tov AZ petpnoet
netpel d¢ xai olov tov A" kol Aowmov apo tov I'Z uetpnoet o
netlov Tov €lagoovo: omep €otly advvatov: ovk Opo Toug AB, TA
aprdpovg aprduog Tig petpnoet uetlwv ov 10 I'Z: 0 I'Z apo v

AB, TA péy1670v €611 KooV uétpov: [onep £del det&ou].

[Topiopo
"Ex 87 t00t00 @ovepov, 0Tt £av aptdpog 800 aptduovg petpfi, kol

TO UEYLGTOV ODTAV KOLVOV UETPOV UETPNOEL OTep £0et Oel&ot.
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Geometrie im dreidimensionalen Raum (11. und 12. Buch)
Definitionen
OPOI

Ttepedv £6TL TO pfikog ko mAotog kol Pardog Exov.

B. Ztepeod 8¢ mEpag EMPAVELODL.

Evdelo mpog emimedov OpUM €0Twv, OTOV TPOG MOGOC TOGC
QMTOMEVOG OVTAC evUElog Kol 0VG0G €V TQ [VIMOKEUEVQ]
emnedm 0pYog molf Yoviog.

3. 'Eminedov mpog entnedov 0pYov £otiv, 6Tov O T KOwj Toui
TV emmeédov mpog Oplag oyopevorl evdelon €v eVl TOV
EMméSmv T Ao Emmédm mpog dpIog MOLV.

Evdetog mpog eninedov kAIGIC €GTLV, OTOV OO TOV LETEDPOL
népotog Thig evvelog ent 10 eninedov kadetog oy, Kol amo
700 YEVOUEVOL ONUEIOL Eml 10 &v T Emmedw mEpoC Thg
guodetog evdela emlevy ), M mepiexouevn yovie. VRO THG
axdelong kol Thg EQesTOONG.

Emunédov mpog eminedov kAloig €6Tiv M meplexonévn oEela
yovia vro 1@V Tpog 0pYog Tff KOwf Touf ayouEvev TPog TO
QVTM CTUELD €V EKOTEP® TAOV EMTESWV.

(. ’Eminedov mpog emimedov opolmg kexAModor Aéyeton kol
ETEPOV TPOC ETEPOV, OTOV Ol ELPMUEVOL TOV KAIGEDY ymvion
oo GAAAAOLG DOV,

[MopoAnio enineda €6TL TO AGOUTTOTOL.

Y. ‘Oupolo oteped oynuoto. €6TL TO VIO OOV  EMITES @V
nepleyopeva icov 10 tAfdoC.

“Ioa. 8¢ kol OMOlO OTEPED. GYNUOTO £6TL TO VIO OUOLMV
emunédmv mepleyOpevo. iIcwv 1@ TANdel kol T peyédet.

w'. Xteped yovio €otiv M wmo mAewdvav 1 Vo ypouudv
antouévay GANAOV Kol un €v TR oOTH Emleaveld 0VGHY
TPOg TAGONG TOAG YPOUMOlc kKAlole. AAMOC oTeped yovio
£0TLV 1) LTO TAEWOV@V 1| 80O YovidY EmmeSmv meplexouévn un
OVGMV EV TO VT EXITESM TPOG EVI GMUELD GUVIGTOUUEVOV.
8. Tvpoplc €0Tt oYfpo GTEPEOV EMIMEDOLS TEPLEXOUEVOV OO

EVOG EMEDOV TPOG EVI GNUELD CLVECTAOC.
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m'.

1.

KO,

Mpiopa £0Tl oyfino oTepedy emmédolc meplexoievov, v S0
T GmEVOVTIOV 1600 T€ KOl OOl €6TL Kol TorpaAAnAo, To 8¢
Mool ToLpOAANAOYPOLULLLOL.

Teaipo €0TlV, OTOV MUIKVKAIOL pevovong Thg OlopéTpov
nepleveydev 10 MUIKOKMOV  €l¢ TO OOTO TOAWV  Go-
kotaotadf, 0%ev Np&oto eépesdat, 10 neptAnedey oyfuc.
A€wv 8¢ tfic coaipog éotiv M pévovoa evdelo, mepl NV TO
NUIKVKALOV GTPEPETOLL.

Kévtpov 8¢ tfic spaipag £6Ti 10 AT, 0 Kol TOV NUIKVKALOV.
Arapetpog ¢ thic cpolpog 0Tly eDUELR TIG S0 TOD KEVTIPOL
NYULEVN KO TEPUTOVUEVY €' EKATEPH TG WEPN VIO THC
emipovelog Thg oeoLpac.

K®dvog €otiy, 0toy 0pJoymviov TpLydvou HEVOLONG UGG
TAELPOC TAY TepL TNV OpINY Yoviay Teplevey ey TO TPLYMVOV
elg 10 0010 ToAv dmoxotoctodf, 0dev NpEato eépesdar, 10
nepinedey oxfino. Kav pév 1 pévovoo evdela ion 1 1
Aowrfi [t] mept tv 0pIv meprpepopévn, OpYoymviog £6Tan O
kdvog, €av Ot ehattov, ouPAvymviog, €ov O& pellov,
o&vyoviog.

A€wv 8¢ 100 KOVOL £0Tiv M pévouvoo evdelo, mepl NV TO
TPLYOVOV GTPEPETOL.

Baocig 8¢ 0 kUkhog O vro Thg meplpepopévng evdelog
YPOLPOUEVOG,.

KOAwvdpog €otv, otay  0pYoymviov mopaAANAOYPOLUUOV
HEVOVONG MIBC TAegvplc TdV mepl TNV opdnv  yoviow
nepleveyVev 10 mAPOAANAOYPOUUOV €1 TO OVTO TOALY
anoxotoctodf), odev MpEoto @épecdor, 10 mepiAnedev
oxhuo.

A&wv 8¢ 100 KVAVEpov £oTiv N uévovca evdelo, TEpl NV TO
TOPOAANAOYPOLULOV GTPEPETOL.

Baoelg 8¢ o1 k0KAOL 0L VO TOV GMEVOVTIOV TEPLOLYOUEVOV
300 TAELPAV YPOLPOLLEVOTL.

‘Opotot k@vor kol kOAVSpol eloty, GV ol te Goveg kol ol
drapetpol 1@V Pacemv avodoyov elcty.

KOBoc £0ti oxfiuo. oTepedv VRO €5 TETPOYOVMV  1GMV

TEPLEYOLEVOV.
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Ox1dedpdv €611 oYfjlo 6TEPEOV VIO OKTM TPLYOVMV 16OV KO
1GOTAED POV TEPLEXOUEVOV.

k(. Eilkocaedpdv €0l oyfjLo 0TEPEOV VO E1KOGL TPIYOVMY 16OV
KO LGOTAEV PV TEPLEYOUEVOV.

A0dek0edpov €0TL GYRLO. GTEPEOV VIO OMOEKO, TEVIOYMV®OV

160V Kol 160TAeVp®V Kol 1GOYMVIMV TEPLEXOUEVOV.

Volumen der Pyramide

Oewpnuo. £

[Tow mpiouo tplymvov €xov Bacty Srapelton eig Tpelg mupopuidog
1o0.c Aot Tprycdvoug Pacelc £xovcoc.

"Eoto npiopoa, ob Bdoig pev 10 ABT tpiyovov, drevavtiov 8¢ 10
AEZ:

Aéym, 011 10 ABTAEZ mplopo dronpeltan elg Tpelg mupouidog
l60.c Ao Tprydvoug gxovcag Pacelc.

‘Enelevydmoov yop ot BA, ET, TA. Ernel nopoAAnAOypouov €61t
10 ABEA, diduetpoc 8¢ advtod €otiv M BA, Toov dpo 6Tl 10 ABA
tpiyovov 1@ EBA tpiydver kol 1 mopouic dpo, fig Pdoig pev 1o
ABA 1piyovov, xopven 8¢ 10 I' onuelov, iom £otl mupauidt, Ng
Baoic uév €ott 10 AEB tpiymvov, xopuen 8¢ 10 I onuelov. AAAG 1
mopouic, Ng Pdoig pév éott 10 AEB tpiyovov, xopuen ¢ 10 T
onuelov, 1 o™ £€ott mopauidt, fig Pdoic pév éott 1o EBI
Tplywvov, Kopuen 8¢ 10 A onuelov: VIO YO TOV OVTAOV EMTES®OV
neptéyetor. Kol mopouig &po, Ng Bdoic pév éott 10 ABA tpiyavov,
xopuen 8¢ 10 I onuelov, Ton €otl Tvpouidt, g Paoic Lév éott TO
EBI' tplyovov, kopuen ©6& 10 A onuelov. Ildhv, enel
nopaAAnAoypouuov €ott 10 ZIBE, diauetpog 8¢ €5ty avtod 1 T'E,
icov éoti 10 TEZ tpiyavov 10 I'BE tprydve. Kol mupapic dpo, fig
Baoic pév ot 10 BITE tpiymvov, kopven 8¢ 10 A onueiov, ion éoti
mopouidt, fig Paoic pév €ott 10 EI'Z tpiyovov, kopuen 8¢ 10 A
onuelov. ‘H 8¢ mupouic, Nig Pdoic pév éott 10 BIE tpiymvov,
Kopuen 8¢ 10 A onuelov, 1om édeiyIn mopauidt, g Pdoig uév ot
10 ABA tpiymvov, xopven 8¢ 10 T' onuelov: kol mopopic &poi, Ng
Baoic pév éott 10 TEZ tplymvov, kopuen 8¢ 10 A onueiov, ion €611
mopouidt, fig Péoig pev [¢ot1] 10 ABA tpiyovov, kopuen 8¢ 10 T’
onueilov: dinpntat apo 10 ABTAEZ mpiopo elg Tpelg mupopidog

160.c AAAM Ao TpLYdvoLG Exovcag Paoelc.

Euklid, Elemente (Texte)

23



Kot énel mopopic, Nig Paoic pév éott 10 ABA tpiyovov, kopuen 8¢
70 T onuelov, | ot €ott Topouidt, fic Pdoig 10 TAB tpiyavov,
Kopuen 8¢ 1O A onuelov: VIO Yop TAOV oVTAV EMmESmV
neptéyovtar 1 8¢ mupapic, g Pdoic 10 ABA tpiyovov, kopoen 8¢
10 T onuelov, tpitov £deiydn 100 mpiopatoc, ov Pdoig 10 ABI
Tpiyovov, anevovtiov 8¢ 10 AEZ, kol | mupouic dpa, e Bdotg to
ABT 1plyovov, kopven 8¢ 10 A onueiov, TPITOV £6TL TOV TPIGUATOG
100 €govtoc Baotv v oty 10 ABI tpiywvov, drevaviiov 8¢ 10
AEZ.

[Topiopo
‘Ex 81 100100 ovepdv, OTL TGO, TVPOULS TPLTOV UEPOG EGTL TOD
npiouatog Tod My ovtnyv Pacwy £xovtog ovth kol Vyog 1cov
[eneldnmep kOv £tepov TU oyfipo evYOypappov €xn N Paocig tod
TPICUOTOG, TOWOVTO KO TO OMEVOVIIOV, Kol Olopelton  €lg
TPIGLOTOL TPLYOVOL £XOVTOL TOG POGELS KO TO GNEVOVTIOV, KO MG M

oA Baotig mpog Exactov] omep £8el Sei&out.

Volumen des Kegels

Oewpnuo 1.

I8¢ kdvoc kLAivdpov Tpitov UEpog €0l 0V TV otV Pty
£XOVTOC OTQ Kol VYOG 1G0V.

Exéto yop kdvog xvMvdpo Bdactv e v ovtmv tov ABTA
KOKAOV Kol Vyog 160V

Aéym, 0TL 0 KAVOG T0D KLAMVIPOL TPLTOV £6TL HEPOG, TOVTEGTLY OTL
0 KVAVSPOC TOD KOVOL TPITANGIMV EGTLY.

El yop pn €otv 0 kOMVEPOg oV kKOVOL TPITANGI®V, EGTOL O
KOAvSpog 10D kmvov Ntot peilwv N tpmAaciov 1 eAdccmv 1
tpimhoaciov. “Eoto mpotepov  pellov 1 TpwmAaciov, Kol
eyyeypoedm eig tov ABI'A xixlov tetpdymvov 10 ABIA* 10 O
ABTA tetparyovov peilov éotiv 1 10 nuicv 100 ABIA xvkAov. Kol
aveotato om0 100 ABTA tetpoydvov mpiopo 1600WEC T
KVALVSp®. 10 &M dvictduevoy tplopo LeIlOV £6TLV 1) TO ULGL TOD
KVAMVpov, emeldnmep kov mepi tov ABI'A xdxhov teTpdymvov
TEPLYPAYMULEY, TO EYYEYPOUUEVOV £1¢ TOV ABIA xUKAoV TETpAymdVOV
NUGD €6TL TOD MEPLYEYPOLUEVOL® KOL €0TL TO AT’ VTAY GVIGTO-

Heva otepen, TopoaAlnAeninedo mpiouoto 1GOVWH To 8¢ VWO TO

Euklid, Elemente (Texte)
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a0TO VYOG OVToL 6TEPEn, mopoAAnAeninedo Tpog CAANAL 6TV MG
ol Pacelc kol 10 ent 100 ABTA Opo tetpoy®vov avactadey
TPIOUO UGV £6TL TOV OVAGTAIEVTOC TPIGHOTOG GO TOV TEPL TOV
ABTA x0KAOV TEPLYPOPEVTOG TETPOYMVOL® KOl EGTLY O KOAMVPOC
EAATTOV TOD TPIOUATOC TOV OvaieTo}EVTOG OO ToV Tepl Tov ABTA
KOKAOV TEPLYPOPEVTOC TETPOLYMVOL® TO CLPO. TPIGUOL TO CVOIGTOIEY
amo 100 ABTA tetpoymvov 160byeg t@ kuAlvdpe uellov €61t 10D
nuiceng 100 kVAvdpov. Tetpnodwoav ol AB, B, TA, AA
nepreéperont diyo koo tow B, Z, H, © onuelo, kol enelevydocoy ot
AE, EB, BZ, ZI', TH, HA, AO, OA* xod €kactov opa tdv AEB, BZT,
THA, AGA tprydvev uelldv éotiv 1 10 Nuiov 100 ko £0vTo
Tunuatog 100 ABTA xVkAov, og éunpocdev £deikvuuey. Aveotato
£¢' exkaotov Tdv AEB, BZT, THA, ABGA tprydveov Tpiouoto, 16ovyi
10 KOMVOP®' Kol EKOGTOV OGP0 TOV OVACTOIEVIOV TPIGUOTOV
neilov €otv M 10 MUIGL PéPog TOV KoY E0WVTO TUNUOITOC TOD
kOMvOpov, emednmep €ov S tdv E, Z, H, O onuelov
nopalAniovg taic AB, BT, TA, AA ayorympev, Kol GUUTAN POCOUEY
1o énl tdv AB, BT, TA, AA mopoAAnAOypoupo, Kol on' ootV
avaoTNomuey o1eped mopoAAnAeninedo 1oobyR 1@ KLAIVOpW,
EKOLOTOV TOV OVOGTOYEVTOV NUIGT €6TL TOL TPIGHOTO TO ENL TMV
AEB, BZI, THA, AGA tpryovov: kol €6TL T0. T0D KLALVOpOv
TUNUOTO.  EAQTTOVOL TOV  OVOOTOTEVTIOV OTEPEDY TaPOAANA-
emnédov: ®ote kol 1o ent 1dv AEB, BZI, THA, AGA tpryovov
nplopato petlovd E6Tv 1 T0 UGV TAV ko' E0VTo T0D KVALVSpPOL
Tunudtmv. Téuvovteg dn tog VroAeimopévog meplpepeiog diyo. Kol
emevyvovteg evUELOG KO OVIGTOVTEG £Q' EKAGTOV TMV TPLYOV®V
nplopato  1ooVyR T KLAIVOp® Kol TOUTO OEl  TOL0DVTEG
KOTOAELWOULEV TLVOL GTOTUNLOTO. TOD KAV POV, O, £6TOL EAGTTOVOL
¢ Vmepoyfic, T Vrepéxel O KOALVSpog 10D TPITAAGIOL TOD KdVO.
Aedelpdo, kol éotw ta. AE, EB, BZ, ZT', TH, HA, A®, OA Aowrov
&po 10 Tpioua, ov Pdoic pev 10 AEBZ THAO moAdymvov, Yyog 8¢
70 0OTO TQ KVALVSp®, Pellov €0ty N TpITAAGIoV T0D KMVOL. AAAG,
70 Tpiopa, ob PBdoig uév éott 10 AEBZI'HA® moldywvov, vyog 8¢
70 a0T0 1@ KVAIVSp®, TpimAdotdy éott thg mupoauidoc, g Bdoig
uév o1t 10 AEBZI'HA® moldymvov, kopuen 8& 1 adTn 10 KOV
Kol 1 Topoig apos, g Potg pev [éott] 10 AEBZIHA® moldymvov,
Kopuen 8¢ M oVt T@ KOve, uellov €otl T0D kKOvov 100 Bacty

gxovtog 10v ABTA xiKkhov. AMAG Kol EAGITTMV EUTEPLEYETOIL YOLP
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v’ TOD" Omep €oTiv advvorTov. Ovk apa €6TIV O KUAIVOPOG TOD
kovov petlov N TprAdscioc.

Aéyom 31, 0T1 00O EAGTTOV £6TIV T TPITAGGI0GC O KOAVIpOC TOD
KOVOU.

El yop dvvotdv, €6tm €AdTTOv 1 TpImAdctog 0 kKOAVSpoc Tod
KOVOL' GVAmoAY apo 0 KAVog T0d KuAlvdpov pellmv €otiv 1
Tpitov pépoc. Eyyeypdodm 8 eig 1ov ABIA xVKAov TeTpdymvoy 10
ABTA* 10 ABT'A dpo. tetpdymvov ueildv éotiv 1 10 Nuicv 100 ABTA
kokAov. Kol avestatm anod 100 ABIA tetporydvouv mupopic v
VTNV KOPLENV EXOVCOL TO KOV T Gpo avaoTodelco mupoulc
petlmv €otiv 1) 10 MUIGL HEPOG TOV KMVOL, emeldnmep, ©C
gunpocdev €8elkvLUEY, OTL €0V TEPL TOV KUKAOV TETPUYOVOV
neprypaymuey, €otonl 10 ABIA tetpdymvov Muicv Tod mepl TOV
KOKAOV ~ MEPIYEYPOUUEVOL  TETPOYOVOL' KOL €0V OO  TOV
TETPAYOVOV OTEPED TOPOAANAERITESOL AVOGTHOOUEY 1G0VYT TQ
KOV, 0 Kol KOAEITOL TPloHaTe, £6TOL TO OVaGTOEV OmO TOV
ABTA 1etparydvov MUy 100 AvocsTtodévtog Omd Tod Tepl TOV
KOKAOV TEPLYPAPEVTOC TETPOYMVOL® TPOG OAANAQL YOp E1GLV MG Oil
Bdioelc. (ote kol T TPiTor KO TVPOUIC pa, NS Paoig To ABTA
TETPAYOVOV, UGV £6TL TH TVpauidog Thg avactodelong dmd oD
mepl TOV KUKAOV meplypopeviog tetporywvov. Kol gott petlov n
TVPOUIC T OVOIGTOIEIGO GO TOD TEPL TOV KUKAOV TETPOYMVOL TOD
KOVOU gumepléxel yop avtov. ‘H dpo mupapic, fig Pdoic 10 ABIA
TETPAYOVOV, KOPLEN O& N 00T T KOVE, uellmv 6TV 1 TO NUIGL
100 kovov. Tetunodocov ar AB, BT, TA, AA meproépetar diyo
koo to E, Z, H, © onuela, kol enelevydocov o1 AE, EB, BZ, ZT,
I'H, HA, AG, BA: kol gxaotov apo tdv AEB, BZI, THA, AGA
Tpryovey Helldv 6TV 1) T0 NUIGL LEPOC TOV KoY E0LTO TUTUOTOC
100 ABTA xOkAov. Kot avestatocoy £¢' ekdotov tdv AEB, BZT,
THA, ABA tprydvay mupouideg Ty oIV KOPLENY £XOVGOL TO
KOV®' KOl EKOGTN 0P TOV avoeTOEIc®Y TUPUUId®mY KOTO TOV
avtov tpomov pellmv €otiv 1 10 MUy Pépoc ToV kol EovTnV
TUNUOTOG  TOD  kOvov. Téuvoviec &M 10  VTOAEIMOUEVOC
neprpepetog Oy kol emlevyvovieg evdelog Kol aviIGTOVTES €0’
EKAOTOV TOV TPIYOVOV TUPOUIdE TNV DTNV KOPLENY EXOVGOV TM
KOV® KO TOVTO Gel TO10DVTEG KOTOAEIWOUEY TIVOL GITOTUNUOTOL TOD
KOVOV, 0 foton éAdtTova thic Lmepoxfic, N VTEpéxEl O KDVOG TOV

TP1TOV PEPOVG ToD KLMVEpov. Aedelpdw, kol Eotm ta entl tdv AE,
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EB, BZ, ZI', TH, HA, A®, OA* Aowtn Gpa 1 mupoic, Nig Paoic pév
¢ott 10 AEBZI'HA® moldymvov, kopuen 88 N o0t 10 KOV,
neiov €otiv 1 Tpitov pépog 100 KLAIvSpov. AMA' I mupapic, g
Baoig uév €ott 10 AEBZI HAO® moAldymvov, kopuen 8& N ot @
KOV, TPiToV €611 pépog 10V mpiouatos, o PAcic pév 6Tt TO
AEBZI'HA® noldymvov, Dyog 8¢ 10 avto T® KLAMVIp® T0 0.p0;
npioua, ob Bdoig puév éott 10 AEBZI'HA® moldywvov, Vyog 8¢ 10
o010 T KVAIVIp®, nelldv £ott 10D KLAIVEpoL, 0V Pdoig €otiv O
ABTA x0Kxhog. GAAG KOl EAGITTOV: EUTEPLEXETOL YO VT aVTOV’
omep €0ty aduvatov. Ovk opo 0 KOAMVIPOC T0D KMOVOL EAATTOV
gotiv 1 tpmAdoioc. Edetydn 8¢, ot o0d¢ peilwv N tpimAdcioc
TPITAGGI0C Opat O KOALVEPOC TOD KMVOL® MGTE O KMVOC TPLTOV EGTL
HEPOC TOD KLAMVIPOV.

[I6¢ apa kAdVog KLAIVEpov Tpltov UEPOC €6TL TOD THV QTN

Baoy £xovTog orvT® Kol Vyog 16ov- onep £det del&oit.

Euklid, Elemente (Texte)
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Worter

Vorbemerkung

Mit (+) gekennzeichnete Worter konnen vom Schiiler selbstidndig erschlossen werden, solche
mit (*) kommen hédufig vor und sollten daher zum Lernvokabular gehéren.

Worter in Anfiihrungszeichen (

Proklos

T GTOUELDL
GUVAY®
GUVTAGCM
TENEO®
HOA0KOC

101¢ Eunpocitev
avELEYKTOG
emiBoAmv
GUVTOMOG

N QTPaTOC

TN TPOCILPESIC
TENOC TPOIGTNHL
N GVGTUC1G
LLEGTOG TIVOC
TOL KOLTOTLTPLKOL,
Sropepovimg
OLyOLLLO

N exAom

Geometrie (1. Buch)
Definitionen

o 70 onuelov

1O UEPOC

ov¥ev

B' M ypouun
C-TAQITNG, €G

10 ufikog

Euklid, Elemente (Worter)

) sind Lehniibersetzungen.

die Elemente

verfassen

ordnen

vollenden

nachlissig

Dat. auctoris

unwiderlegbar

darauf

kurz

Weg

wissenschaftliche Richtung, Gesinnung
als Ziel festlegen

Konstruktion

voll von

Biicher iiber die Theorie des Spiegels
besonders

bewundern

Auswahl

Punkt (+)
Teil (¥*)

= 0Vdgv
Linie (*)
ohne Breite

Ausdehnung, Breite (*)
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10 TEPOIG
gvdela ypouun
¢€ 1oov Tvi

1N EMPAVELDL
70 TAGITOG

eninedog, ov

eninedog EMLOAVELD,

N yovio
GTOUOL TLVOG
en' evdelog

0 YVYPOLUIOG, OV
epeiig

opOM yovio
kodetog
apPAog, elo, ¥
0&vg, ela, U

70 0POG

10 oyfine, otog
0 KVKAOC

N TEPLPEPELOL
T0 KEVTPOV

N d1oUeTPOg
evdelay aym
70 NULKVKALOV
TPITAEVLPOC, OV
160TAEVPOC, OV
160GKEANG, £C
GKOANVOC, OV
opdoymviog, ov
appAluyoviog, ov
o&vymviog, ov
T0 TETPAYOVOV
10 £TEPOUNKEG

0 poufog

Euklid, Elemente (Worter)

Ende (*)
Gerade (+)

in gleicher Weise in bezug auf etw.

Fliache (+)

Breite

eben (*)

Ebene (+)

Winkel (+)

sich beriihren, sich schneiden (*)
in der Verldngerung
”geradlinig”
aufeinander folgend (*)
“rechter Winkel” (+)

< xadinui; “Kathete”
“stumpf” (+)

’spitz” (+)
Begrenzung

Figur (+)

Kreis (+)

“Peripherie” (+)
Mittelpunkt, ”Zentrum” (+)
“Durchmesser” (+)
eine Linie ”ziehen” (*)
Halbkreis (+)
“dreiseitig” (+)
’gleichseitig” (+)
’gleichschenklig” (+)
schief

“rechtwinklig” (+)
”stumpfwinklig” (+)
“spitzwinklig” (+)
Quadrat (+)

Rechteck (+)
”Rhombus” (+)
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10 pouPoeidég
OLMEVOVTIOV

10 Tponeliov

kY. moparAniog, ov
exBarim
GUUTITT®

Postulate

o'.  KOTOL TO GUVEXEG

Y. 10 dwaotnuo

Axiome

g dunhaciog, ov

. 1o epapuolovia en' AN
Y. 10 qwplov

Beweisschema

Problema a'

dodelc, Veloa, v

cuViGTNUL

TEUV® KOTAL T

emlevyvout

Problema B'

TPOGC ONUELQ

Problema o'
VIoTElV® (VTO) T
vro ABT
EQALPULOTTO

Satz von Pythagoras
Proklos p. 426, 6 - 9
OLVOLTTEULTI

Bovvtém

Theorema ug'

Euklid, Elemente (Worter)

Parallelogramm (+)
gegeniiberliegend
Viereck

“parallel” (+)
verldngern (*)

zusammenfallen

unaufhorlich

Abstand, Radius (*)

doppelt (+)
kongruierend

Flache

“gegeben” (+)
konstruieren (*)
in etw. ”schneiden” (+)

eine Verbindungslinie ziehen (*)

in einem Punkt (*)

einem Winkel gegeniiberliegen (*) (vgl.
“Hypotenuse™)

Winkel ABI'

auf etw. fallen, kongruieren

zuriickfithren

Rinder opfern
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70 GO TAELPOLG TETPAYOVOV

OLVOLY POLPO

Theorema un'

VIOKELTOL

Geometrie (2. Buch)

Fehlende Algebra...

Definitionen

B. 1 dwuetpog
0T010VODG, 0DV
TO TOLPOTTAT POUOL
0 YVOU®V

Theorema g’

70 TURUO

neta&v TIvog

OLVOLY POLPO

das von einer Seite aufgespannte Quadrat, das

Quadrat iiber einer Seite

konstruieren

es wurde vorausgesetzt

Diagonale (*)
jeder beliebige
Ergénzungsparallelogramm

”Gnomon”

Schnitt (+)
zwischen

konstruieren

Zu beliebigem Viereck fldchengleiches Quadrat

Problema pe'
160¢, M, oV
nopoBoAl®

ol evoALE yovion

flachengleich (*)
danebenlegen

Gegenwinkel

Konstruktion der regelmdssigen n-Ecke (4. Buch)

Regelmdissiges 5-Eck
Problema t'
EVOLPLLOTT®
TEPLYPAP®
EQUTMTOUOL TIVOG,

M €noen

draryopan

R &v 10 evaAla tod koxAov

Euklid, Elemente (Worter)

hineinpassen, als Sehne hineinlegen
“umschreiben” (+)

beriihren

Beriihrpunkt

sich erstrecken

gemeint: Peripheriewinkel
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Problema 1o
EYYPOLO®
BéPnKa

Regelmdissiges 15-Eck

EVOLPLLOTT®
Arithmetik (7. Buch)
Definitionen
a'. T povag
Y. 10 uépog
KOTOLULETPED
3. 1o pépn
g ToAAORALG10G, O, OV
¢.  aptiog
diya Sronpém
' mepLocog, M, OV
n.  opTIOKIC

LLETPEM KOLTOL T
TEPLOCAKIG

B.  mpdrog, M, ov
TPOTOL, O, O
18'.  ovvidetog, n, ov
oovidetot, o, o
rnoAlondocralm
1{'.  émtnedog, M, ov
N mAedpo
oTEPEDG, O, OV
W, tetporywvog apruog

160¢ 1o0K1g

k.  0xvPog
Ko'.  OVOAOYOG
kY. TéAerog, o, ov

Euklidischer Algorithmus

Euklid, Elemente (Worter)

einbeschreiben (+)

sich befinden

hineinpassen, als Sehne hineinlegen

Einheit, Einer (*)

Teiler (+)

ausmessen, teilen (*)

Teile, Nichtteiler
Vielfaches (+)

gerade (*)

halbieren

tiberzihlig, ungerade (*)
gerademal

teilen mit

ungerademal

“Primzahl” (lat. primus) (+)
teilerfremd
zusammengesetzt, nicht prim
nicht teilerfremd
vervielfachen (*)

eben, flach; ebenes Produkt
Seite, Faktor

fest; raumliches Produkt
”Quadrat” (+)

mit sich selbst potenziert
”Kubik”zahl

proportional (+)

vollkommen
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TO LEYLGTOV KOLVOV UETPOV ggT

vV EapED gegenseitig abziehen

Geometrie im dreidimensionalen Raum (11. und 12. Buch)

Definitionen
o'.  oTeEPEDS, O, OV fest, rdumlich (+)
B. M emoavewo Fliche
Y.  amtopot beriihren, schneiden
e.  MmKAMolg Neigungs(winkel)
LETEMPOG, O, OV in der Hohe befindlich
0 xadeTog Lot
EQIOTOLLON dariiberstehen
n.  QCVUTTOTOG, T, OV nicht zusammenfallend (”Asymptote”)
Y.  opotog, o, ov gleich (aussehend) (*)
v 160¢, M, oV volumengleich (*)
8. 1 oeolpa Kugel (+)
amoka ot wieder in die alte Lage setzen (*)
1. 0 awv, ovog Drehachse
m'. 0 K®dVOG Kegel, "Konus” (+)

Volumen der Pyramide

N KopLEN Spitze
160¢, M, oV volumengleich
eneldnmep weil ja doch

Volumen des Kegels

160VYNG, £C TIVL die gleiche Hohe habend wie
10 mo.paAAnAeninedov “Parallelflach”, Spat

70 TURUOL Segment

M LrEepoYN Differenz

EUTEPTENOOLL enthalten werden
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Kommentar

Geometrie (1. Buch)

Definitionen

Punkt

Linie

Begrenzung der Linie: keine neue Definition, sondern Verkniipfung
zwischen o'. und f3'.

Gerade, Strecke; sprachlich schwierig und auch umstritten: €€ icov
bedeutet grundsitzlich ”in gleicher Weise”, doch wohin gehort der
Dativ 10l¢ £¢' €awtfig onuetoig? Am besten wohl doch zu xelton
("Eine Gerade ist eine Linie, die in gleicher Weise fiir alle Punkte auf
ihr liegt.”) Sinn der Definition: Eine Gerade ist in allen Punkten
gleich, kein Punkt ist durch Asymmetrie hervorgehoben.

Moderne Definition: Eine Gerade ist die kiirzeste Verbindung

zwischen 2 Punkten.
Fliiche

Begrenzung der Fldche: keine neue Definition, sondern Verkniipfung
zwischen ¢€'. und '. (Bemerkung: fiir Euklid ist also eine Kugel keine
Fliche)

Ebene; vgl. d'.
Winkel zwischen beliebigen Kurven

Winkel;Winkel werden heute nur noch mit Geraden (bei Kurven mit

Tangenten) definiert.

Rechter Winkel: Die Existenz von rechten Winkel in Problema I, 11

bewiesen.

StumpferWinkel

Spitzer Winkel

Begrenzung: mépog = 0pog

Figur: Geraden und Winkel sind ausgeschlossen (anders Platon).
Kreis: als Punktmenge definiert: k = {P | MP =1}

Mittelpunkt

Durchmesser

Halbkreis

Vielecke

Euklid, Elemente (Kommentar)
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k. Dreiecke

ko'. Winkel in Dreiecken

kB'. Vierecke; Begriff ”Parallelogramm”, der spdter immer wieder
gebraucht wird, féllt hier nicht, da die Eigenschaft “paralle]” noch
nicht definiert wurde.

kY. Parallelen

Postulate

hier nur die Existenz, die Eindeutigkeit folgt aus Axiom 9

Verldngerung einer Strecke

v.  Existenz eines Kreises

0. Rechte Winkel als Invariante.

g, sog. “Parallelenaxiom”, viele vergebliche Versuche, dieses Postulat
als Theorem zu beweisen (Ptolemaios, Proklos; bis in die Neuzeit)

Axiome

Transitivitit der Gleichheit (a=cundb=c=a=b)
a=c,b=d=a+b=c+d
a=c,b=d=a-b=c-d
azc,b=d=a+bz#c+d

a=b=2-a=2'b

a=b=05-a=05"b

Kongruentes ist gleich (flichen-)

n'. Ganzes > Teil

¥'. Keine Fldche zwischen zwei Geraden. Dies trifft nur fiir die Eukli-
dische Geometrie (die "normale” Geometrie) zu, in der sphérischen
Geometrie (= Geometrie auf der Kugel) umschliessen zwei Geraden,
die nicht gleich sind, immer eine Fliche (ndmlich die Flidche zwischen
zwel Grosskreisen).

Beweisschema

Allgemein (das Fettgedruckte ist immer vorhanden)

npotaog: allgemeine Behauptung
éxdeoic: Bezeichnung der gegebenen und der gesuchten Teile
droprouog: Behauptung mit den bezeichneten Teilen formuliert

(Problema: 8¢1; Theorema: Aéym, 0t1)
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iv)  xatooxevn: Konstruktion des Gesuchten oder von Hilfslinien oder -
punkten

v)  amdderéic: Beweis

vi) ovunépaoua: Folgerung (= Behauptung)

Problema o'

Konstruktion eines gleichseitigen Dreieckes

i)  Eml tfg Sovdelong evdelog MEmepaGUEVIC TPLYOVOV 1GOTAELPOV
cvotnoacdol.

ii) "Eotwn dodelca evdela nenepocuévn n AB.

iii)  Ael & éni tig AB evdelog tplywvov 160mAevpov cuotnoacdor.

iv)  Kévipo pev 1@ A Sroeotnuatt 8¢ 1@ AB xvklog yeypaodw 0 BTA,
Kol oMY KEvTpe pev T B Sraotnuott 8e T BA xvkAog yeypaedo
0 ATE, kol amo 100 I' onpeiov, kol ov téuvovsty aAlnlovg ot
xoKAot, £nl T A, B onuela énelevydocov evdelon o TA, TB.

v) Kol énel 10 A onpelov kévipov €otl T00 T'AB xOkAov, Tom €oTiv 1
AT 17} AB* oy, eret 10 B onueiov kévtpov €611 100 TAE xvKxhov,
lon €otiv 1 BT 1fj BA. Edelyn 8¢ xoi n TA i AB Ton' exotépo
apo tdv TA, TB 11j AB éotiv 1om. Ta 8¢ 10 01 160, kol aAANAotg
¢otiv oo’ kot M TA apa tff TB €otiv Tom: ot tpelg apo ot TA, AB,
BI" icout GAAAAaiLG eloty.

vi) Toomlevpov apo €oti 10 ABI Tplymvov, Kol GUVESTOTOL ERL THG
dodelong evdelag nenepocuevng thic AB.

i) Eml 1tfic doldelong opo  evdelog MEMEPOCUEVNC  TPLYOVOV
1GOTAEVLPOV GUVEGTATOL OTEP £D€L MOTGOIL.

Problematisch: Existenz und Eindeutigkeit von I' ist nirgendwo

vorausgesetzt!

Problema B'
Gegebene Gerade in einen gegebenen Punkt verschieben.

Problema vy’

Kleinere Linie von einer grosseren abziehen.

Theorema o'

sws, indirekter Beweis

Satz von Pythagoras
Proklos p. 426, 6 - 9
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“Wenn wir auf diejenigen horen, die das Alte erforschen wollen, konnen
wir solche finden, die dieses Theorem auf Pythagoras zuriickfiihren und die
sagen, dass er bei der Entdeckung einen Stier geopfert habe.”

Pythagoras soll also einen Stier geopfert haben fiir die Entdeckung (und den

Beweis?) dieses Satzes.

Proklos spricht im folgenden seine Bewunderung auch fiir Euklid aus.

Theorema ug'
Voraussetzung fiir den Beweis: Scherung (Theorema pa')

Satz stammt sicher von Pythagoras, dieser wird ihn jedoch vom Orient her
iibernommen haben; zusammen mit dem Satz kommt natiirlich auch die

Existenz des Irrationalen (insbes. von \/2) in den Bereich der Griechen.

Theorema un'
Umkehrung des Satzes von Pythagoras

Geometrie (2. Buch)
Fehlende Algebra
Definitionen
Gnomon, vgl. Abbildung

”Gnomon” bezeichnete urspriinglich ein Instrument mit rechtem Winkel
(zur Messung der Tageszeit mit der Sonnenuhr oder zur Konstruktion eines
rechten Winkels). Die Bezeichnung wurde erst spiter auf Quadrate und

Parallelogramme tibertragen.

Theorema ¢'
ab+((a+b):2-b)>=((a+b):2)°
Zu beliebigem Viereck fldchengleiches Quadrat

Problema pe'

Flachengleiches Parallelogramm zu gegebenem Viereck

Voraussetzung fiir den Beweis: Scherung (Theorema pa')

Problema 19’

Hohepunkt der Flichenumwandlungen

Konstruktion der regelmdssigen n-Ecke (4. Buch)

Regelmdissiges 5-Eck
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Problema '
Vorausgesetzt: goldener Schnitt (2, 11), Sekanten-Tangenten-Satz (3, 36;
3,37)

Problema ia'
Zweiteilung: gleichseitig und gleiche Winkel (wobei das 2. eigentlich direkt

aus dem ersten folgen wiirde)

Regelmdissiges 15-Eck

Die Riickfiihrung der Konstruktion des regelmassigen 15-Eckes auf
diejenige des regelmissigen 3-Eckes und des 5-Eckes kommt nicht von
ungefihr: Ein Satz der hoheren Mathematik besagt, dass nur regelmassige
n-Ecke der Form n = 2™ - p, - ... - px konstruiert werden kénnen, wobei p;
eine sogenannte Fermatsche Primzahl ist (d.h. p; = 2% 4 1; bisher bekannt: 3,
5, 17, 257, 65537). Die Konstruktion des regelméssigen 17-Eckes wurde
erst durch Gauss entdeckt, die Berechnungen zur Konstruktion des

257-Eckes fiillen einen ganzen Koffer (in der Neuzeit durchgefiihrt).

Arithmetik (7. Buch)

Definitionen
o'. Einheit
B'.  Zahl

y. Teil, Teiler

0. Nichteiler: jedes Vielfache ist nur ein Teil des Ganzen, jedoch nie das
Ganze selbst (so nur bei Euklid)

e.  Vielfaches
¢'.  Gerade Zahl
(. Ungerade Zahl

Gerademal gerade Zahl: Definition auch fiir Euklid nicht ganz klar:
denn 2 Moglichkeiten denkbar:
a)  Produkt allein von geraden Zahlen (dann also von der Form 2")
(so in Theorema IX, 32)
b)  Produkt von mind. 2 geraden Zahlen (z.B.24 =4-6 =3 - 8)
(so in Theorema IX, 34)

V.  Gerademal ungerade Zahl
Ungerademal gerade Zahl: kein Unterschied zu 1'. (daher wohl

interpoliert)
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Ungerademal ungerade Zahl
B'.  Primzahl: folgende 2 Moglichkeiten fiir den Namen:

a)  Die Primzahl entsteht nur aus dem Zusammensetzen von Einern
(und nicht von anderen Zahlen)
(tpdtog “nicht zusammengesetzt™)

b)  Die Primzahl kommt als erste Zahl in ihrer Primfaktorzerlegung

vor.

. Teilerfremde Zahlen

0.  Zusammengesetzte Zahl

€. Nichtteilerfremde Zahlen

. Multiplikation

W', Geometrische Auffassung der Multiplikation von 2 Zahlen
Geometrische Auffassung der Multiplikation von 3 Zahlen
W,  Quadrat einer Zahl

K'.  Kubikzahlen

Proportionalitdt

«PB'. Ahnliche Figuren und Korper

kY. Vollkommene Zahl: Zahl = Summe ihrer Teiler (6 = 1 + 2 + 3;
28=1+2+4+7+14)

Euklidischer Algorithmus

Beweis in 2 Teilen: a) Existenz, b) Eindeutigkeit (Aéyw dm, 0Tl Kol
LEYLGTIOV)

problematisch: ”Piinktchenbeweis” (korrekt: vollstindige Induktion)

Die Bezeichnung ”Algorithmus” stammt {ibrigens aus dem Arabischen.
Beispiel: 46, 10 ("n | m” heisst ”m ist durch n teilbar™)

46 - 4 - 10 = 6, 6 nicht Teiler von 10

10 - 6 = 4, 4 nicht Teiler von 6

6-4=2,214

ggt (46,10) =2

Geometrie im dreidimensionalen Raum (11. und 12. Buch)
Definitionen

o'.  Rdumlich, Korper
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Begrenzung des Korpers: keine neue Definition, sondern

Verkniipfung zwischen o'. und Definition I, €'.

Rechter Winkel zwischen Gerade und Ebene

Rechter Winkel zwischen zwei Ebenen

Winkel zwischen Gerade und Ebene

Winkel zwischen 2 Ebenen

Gleiche Neigung zwischen Ebenen

Parallele Ebenen: vgl. dazu die genauere Definition I, k'
Ahnliche Korper

Volumengleiche Korper (wohl besteht der Unterschied zwischen '

und ' darin)
Dreidimensionaler Winkel
Pyramide

Prisma

Kugel: keine eigentliche Definition (vgl. Definition I, 1€'), sondern
eher eine Konstruktionsvorschrift (wie auch beim Kegel und beim
Zylinder)

Drehachse der Kugel: diese ist natiirlich nicht ausgezeichnet, jeder
Durchmesser kann eine Drehachse sein

Mittelpunkt der Kugel

Durchmesser der Kugel

Kegel: die Unterteilung in verschiedene Untergruppen abhédngig vom
Offnungswinkel wird im weiteren Verlauf des Werkes nicht mehr
benotigt, sie daher wohl ein Relikt aus Euklid’s Vorbild

Drehachse des Kegels

Grundjfldche des Kegels

Zylinder

Drehachse des Zylinders

Grund- und Deckfldche des Zylinders

Ahnlichkeit von Zylindern und Kegeln: bemerkenswert ist das Fehlen

der Volumengleichheit (vgl. Definition ')
Wiirfel
Oktaeder
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kC. [Tkosaeder

kn'. Dodekaeder (interessanterweise fehlt das Tetraeder)

Volumen der Pyramide

Im Porisma Verallgemeinerung auf Prismata mit allgemeinen Grundflidchen.

Volumen des Kegels

Der Beweis ist in zwei Teile geteilt:

1)  Zylindervolumen > 3 - Kegelvolumen

i1)  Zylindervolumen < 3 - Kegelvolumen

problematisch: “Piinktchenbeweis” (wenn auch die eigentliche Idee

gleichbleiben wiirde)
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Skizzen

Vorbemerkung

Diese Skizzen sind unabdingbar fiir das Verstidndnis der behandelten Sitze.
Daher muss man sie auch den Schiilern abgeben oder wihrend (besser vor)

der Ubersetzung zeichnen.

Problema 1, o'

\/

Problema I, B'

Problema I, y'
A -
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Theorema I, u('
C)

A E

Theorema I, un'
r

A A B

Definitio II, B'

—’—
4

/
m /
’/
/

Theorema II, ¢

T B,
M@AM

A

E z

Theorema I, pe'
Z H A
r
K Q] M
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Problema II, 19'

0
H
B E Z
r A
Problema IV, '
a%
2a
Problema IV, '
B
A
E
Problema IV, 1a'
A Z
B E
r A H Q]
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Problema IV, 1¢'
A

S

Theorema VII, B

A..
Et T
zZ
d
Bl al

Theorema XII, {'

Z

B A

Theorema XII, '

0
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